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Aufgabe 1. Seien X ein irreduzibler endlich dimensionaler topologischer Raum und Y C X
eine abgeschlossene Teilmenge mit dim Y = dim X.
Zeige: X =Y.

Aufgabe 2. Seien K ein algebraisch abgeschlossener Korper und Y eine Kurve in Aﬁ( definiert
durch Parametrisierung als {(z,y,2) € A% |z =3,y =t 2 =15t € K}.

(a) Zeige: I(Y) = (zz —y?, 2% — yz, 22 — 2%y).

(b) Zeige: I1(Y) ist ein Primideal.

(c) Zeige: 1(Y') kann nicht von zwei Elementen erzeugt werden.

Aufgabe 3. (a) Seien K ein Korper und [ ein Ideal in K{[z1,...,x,] mit einer Gréobnerbasis
G bzgl. der Monomordnung lex mit 1 > ... > z,.

Zeige: Fir alle 0 < [ < n ist G; == G N K[z141,...,2,] eine Grobnerbasis des Ideals
INK[zi,...,zn) von K[zi41, ..., %)

(b) Seien I = (fi,..., fs) ein Ideal von K|z1,...,x,] und f(t) € K[t]. Definiere als
f@) - T:=(f@) - fr,. o fE) - fs)

ein Ideal von Klz1,...,xy,t]. Seien I, J Ideale von K[z1,...,x,]. Zeige:
INJ=@-I+01—-¢t)-J)NKlx1,...,zp].



