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Aufgabe 9

a) Man zeige für die Teileranzahl-Funktion τ∑
n6x

τ(n) =
∑
n6x

⌊x
n

⌋
.

b) Mit der Euler-Mascheronischen Konstanten γ gilt∑
n6x

(x
n
−
⌊x
n

⌋)
= (1− γ)x+O(

√
x).

Aufgabe 10

a) Man beweise:
∑
n6x

µ(n)
⌊x
n

⌋
= 1 für alle x > 1.

b) Für die Funktion m(x) :=
∑
n6x

µ(n)

n
gilt

|m(x)| 6 1 für alle x > 1.

Aufgabe 11

Für die Tschebyscheffschen Funktionen ϑ und ψ beweise man

ϑ(x) =
∑
k>1

µ(k)ψ(x1/k).

Aufgabe 12 Sei f : [1,+∞[→ R eine monoton fallende Funktion mit lim
x→∞

f(x) = 0 und

F (x) :=

∫ x

1

f(u)du

a) Man zeige∑
n6x

f(n) = F (x) +O(1).

b) Genauer gilt: Es gibt eine Konstante β ∈ R, so dass∑
n6x

f(n) = F (x) + β +O(f(x)).
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