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Aufgabe 1. Zeige, dass die folgende Polynome irreduzibel in Q[x] sind.
(1) x4 − 2x3 + x+ 3,
(2) x5 − 6x3 + 2x2 − 4x+ 5.
Hinweis: Betrachte die Reduktion modulo 2.

Aufgabe 2. (1) Sei α =
√
1 +

√
3 ∈ R. Zeige, dass α algebraisch über Q ist und

finde den Grad [Q(α) : Q].
(2) Sei β =

√
3 + 2

√
2 ∈ R. Zeige, dass [Q(β) : Q] = 2.

Aufgabe 3. (1) Zeige: [Q(
√
2,
√
3) : Q] = 4.

(2) Folgere, dass der Grad von
√
2 +

√
3 über Q gleich 4 ist.

(3) Finde das Minimalpolynom von
√
2 +

√
3 über Q.

Aufgabe 4. Sei p eine Primzahl.
Zeige: xp−1 + xp−2 + · · ·+ x+ 1 ist irreduzibel in Q[x].
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