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Aufgabe 1. Seien a1, a2, ..., an paarweise verschiedene ganze Zahlen.
Zeige: Das Polynom

f = (x− a1)(x− a2)...(x− an)− 1

ist irreduzibel in Z[X].

Aufgabe 2. Finde alle irreduziblen Polynome in F2[X] vom Grad ≤ 4.

Aufgabe 3. Zeige, dass in Z[X] die folgenden Polynome irreduzibel sind
(1) X4 − 3X + 6
(2) X4 − 2X3 +X − 3
(3) X5 −X4 + 3X3 −X + 1
Hinweis: Benutze das Eisensteinkriterium oder die Reduktion modulo 2.

Aufgabe 4. (1) Zeige: X4 + 1 ist irreduzibel in Z[X].
(2) Zeige: X4 + 1 ist reduzibel in Fp[X] für jede Primzahl p.
Hinweis: Sie p eine Primzahl. Zeige zunächst, dass X4 +1 reduzibel in Fp[X] ist,
wenn {−1, 2,−2} ∩ F∗2

p nicht leer ist. Benutze Aufgabe 1.2, Tütoriumsblatt 3.
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