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Tutoriumsblatt 9 zu Mathematik III (Physik)

Aufgabe 1:
Es sei A : B(R) — [0, 00] das Borel-Lebesguemafl auf R und ¢ 1 B(R) — [0, 0] das Diracmafl
zum Punkt % Sei My := [0,1] und fiir n > 0 entstehe M,,1 aus M,, durch Entfernen aller
mittleren Drittel, also
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Berechne / 1p7,d\ und / idg1py,dd1. Was erhilt man allgemein bei n € N fiir / 1, dA?
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Aufgabe 2:
a) Sei (X,.A) ein Mefiraum f : X — [0, 0o] meBbar und = € X. Zeige, da$ fiir das Dirac-Maf8
0, gilt
[ 75— f@).
b's
b) Zeige, dafl die charakteristische Funktion 1g von Q beziiglich der Borel-Lebesgueschen
o—Algebra B(R) messbar ist und berechne [, 1gd\ mit dem Borel-Lebesguemafl A.

Aufgabe 3: Es sei (X, A, 1) ein Mafiraum. Zeige, dafl

p i P(X) — [0,00]
Q — inf{u(Ad):Ae AQC A}

ein dufleres Maf3 auf X definiert.



