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Aufgabe 1:
Betrachte den Maßraum (R,B(R), λ).

a) Berechne für die Funktionenfolge fn = 1[ 5+n
3
, 7+n

3
] das Integral

∫
R

( lim
n→∞

fn)dλ und den

Grenzwert lim
n→∞

∫
R

fndλ. Warum kommt nicht das gleiche heraus?

b) Zeige für gn = 1[−1+ 1
n+1

,1− 1
n+1

]
21(n+1)

n die Gleichheit∫
R

( lim
n→∞

gn)dλ = lim
n→∞

∫
R

gndλ

und berechne diesen Wert.

Aufgabe 2:
Betrachte den Maßraum (N,P(N), µ) mit dem Poissonmaß µ zu einem Parameter λ > 0 gegeben

durch µ({j}) = e−λ
λj−1

(j − 1)!
für jedes j ∈ N.

Bestimme die Grenzwerte lim
n→∞

∫
N

fndµ für die Funktionenfolgen

a) fn : N → C

k 7→ exp(
iπ n
√
nk

2
) cos(

k

n
)

b) fn : N → R

k 7→ −3

2
+

n∑
l=0

1

(k + 1)l


