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Aufgabe 120: (10 Punkte)
Es seien a,b € R mit a < b, A : B(R) — [0,00] das Borelmafl auf R und f : R — C sei
A—integrierbar. Betrachte die Funktionenfolgen (g, : R — R),en und (hy, : R — R),en definiert
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Zeige, daB (hp)nen eine Folge mefibarer Funtionen ist und berechne

lim hy, d\  und lim fh dA.
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Aufgabe 121: (10 Punkte)
Es sei (X, A, 1) ein Mafiraum und (f,, : X — C),¢n eine Folge von p—integrierbaren Funktionen
mit

/\fn!du < 00.
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Zeige, daB es ein pu—integrierbares f : X — C mit f(z Z fn(x) fir u—fast alle x € X gibt,
so dafl
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gilt.
Aufgabe 122 (10 Punkte)

Es sei (X, A, ) ein Mairaum und (X, A, i) die Vervollstindigung, ferner sei f : X — C
p—integrierbar. Zeige, dafl f dann auch p—integrierbar ist.

Aufgabe 123: (10 Punkte)
Es sei (X, A, 1) ein Mafiraum und f : X — [0, 00] sei p—integrierbar. Zeige:
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Losungen in Zweier- / Dreiergruppen anfertigen und je Gruppe eine Losung abgeben.
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