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Übungsblatt 6 zu Mehrdimensionaler Analysis

Aufgabe 116: (10 Punkte)

a) Zeige, daß für λ > 0 durch

µ : P(N) → [0,∞[

A 7→ µ(A) :=
∑
k∈A

e−λ
λk−1

(k − 1)!

ein Wahrscheinlichkeitsmaß auf P(N) definiert wird.

b) Zeige, daß f : N → [0,∞[
x 7→ x3 − 5x2 + 8x− 4

eine nichtnegative P(N) − B([0,∞[)−meßbare

Funktion definiert.

c) Berechne

∫
N

fdµ.

Aufgabe 117 (10 Punkte)
Es sei λ : B(R)→ [0,∞] das Borel-Lebesguemaß und f : R→ [0,∞[ sei B(R)−B([0,∞[)−meßbar
und es gebe ein a ∈ R mit f(a+ x) = f(a− x) für alle x > 0. Zeige∫

R

fdλ = 2

∫
R

f1]a,∞[dλ.

Aufgabe 118: (10 Punkte)

a) Es sei f : R → R
x 7→ −(x+ 1)2 + 4

. Zeige, daß f+ eine B(R)−B([0,∞[)−meßbare Funktion

ist.

b) Es sei λ : B(R)→ [0,∞] das Borel-Lebesguemaß. Berechne

∫
R

f+dλ.

Aufgabe 119: (10 Punkte)
Es sei (X,A, µ) ein Maßraum und f : X → [0,∞] A−meßbar. Zeige, daß ν : A → [0,∞]

A 7→
∫
X

f1Adµ

ein Maß definiert.

Lösungen in Zweier- / Dreiergruppen anfertigen und je Gruppe eine Lösung abgeben.
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