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Aufgabe 108: (10 Punkte)
Essei &€ = {{1,2,...,2k} : k € N} CP(N) und A := (&) C P(N) die von & erzeugte o—Algebra
wie in Aufgabe 105. Zeige, dafl durch

1
n(A) == Z m

JEA

ein Wahrscheinlichkeitsmafl p: A — [0

,1] definiert wird.
A = p(

1
A4)

Es sei () # X eine Menge, dann heifit R C P(X) eine Mengenalgebra, wenn
a) 0, X eR
b) Fiir jedes A € R ist X\A € R.
c) Firalle A, Be Rist AUB € R.

gilt.

Aufgabe 109: (10 Punkte)
a) Zeige: R :={A CZ: A ist endlich oder Z\ A ist endlich} ist eine Mengenalgebra auf Z.
b) Bestimme die von R erzeugte o—Algebra o(R) auf Z.

c) Zeige: v:R — [0,00] ist ein Inhalt.
A 0 falls A endlich
1 falls Z\ A endlich

d) Zeige: v 148t sich nicht zu einem Maf auf o(R) fortsetzen.

Es sei ) # X eine Menge, R C P(X) heifit ein Mengenring, wenn
e leRrR
o Fiir jedes A,Be R, AD Bist AA\Be€R.
e ZuA, BeRist AUBER.

Aufgabe 110 (10 Punkte)
Zeige:

N
F = {U]a/mbk] : N € Nyag, by € R,a; < bk} C P(R)
k=1

ist ein Mengenring auf R.



Es sei R ein Mengenring auf X. Eine Abbildung i : R — [0, 00| mit
o 1(0)=0

e Fiir je endlich viele paarweise disjunkte Mengen Ay, ..., Ay € R gilt

N N
I <U Ak> = u(Ag) (1)
k=1 k=1

heifit ein Inhalt. Eine Abbildung p: R — [0, co] mit
o u(@)=0

e Fiir jede Folge von paarweise disjunkten Mengen (A,)neny in R, die noch zusétzlich

| 4n € R erfiillt, gilt
neN

p <U Ak) = (Ap) (2)

keN keN

heifit ein Pramaf3.

Aufgabe 111: (10 Punkte)
Es existiert genau ein Inhalt p auf F, so daf3

p(la,bl) =b—a (3)
fiir alle a,b € R mit a < b erfiillt ist. Fiir diesen dadurch eindeutig bestimmten Inhalt p gilt:
o 1(B) € [0,00] fiir jedes B € F.

e i ist ein Pramaf auf F.

Losungen in Zweier- / Dreiergruppen anfertigen und je Gruppe eine Losung abgeben.
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