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Blatt 10 zu Mathematik III fiir Physiker
Aufgabe 28: (15 Punkte)

a) Es seien y1, ...,y €]0,00[ und ty,...,t, € [0,00[ mit t; + ... + ¢, = 1. Zeige:
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Es sei (X, A, p) ein Mafiraum und f : X — [0, 00[ sei A—meBbar. Zeige:

b) I:={pel,o0[: f € LP(X)} ist ein Intervall.

c) ¢:1 — [0,00[ ist stetig.
p = fle

Aufgabe 29: (10 Punkte)
Es sei (X, A, p) ein o—endlicher Mafiraum und (Y, B, v) ein endlicher Mafiraum. k£ : X xY — C
sei A ®@ B—meBbar mit sup{|k(z,y)| : z € X,y € Y} < 0o. Zeige daB durch

<Kﬁ@w=/%@wﬁuMM@

X
eine beschriinkte lineare Abbildung K :L'(X) — L?(Y) definiert wird und schiitze die
f= Kf
Operatornorm nach oben ab.
Aufgabe 30: (10 Punkte)
Fir t € R seien f;:]—1,1] — [-1,1] und g :]—1,1] — R . Zeige, daB fur
x +— sin(tx) x +— xcos(tx)

€ [1,00[ die Abbildung ®,: R — LP(]—1,1[) differenzierbar ist mit ®'(t) = g;.
t — ft



