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Aufgabe 1:
Es sei (X, A, u) ein Mafiraum. Zeige: Fiir das Integral von nichtnegativen A-Stufenfunktionen u
und v gilt:

8) [ Ladp = p(A)
X

b) Fiir > 0 ist [(au)dp = o [ udp.
b be

¢) [(u+v)du = [udu+ [vdpu.
X X X

d) Ist u(z) < v(z) fiir alle z € X, dann gilt [ udp < [vdp
X X

Aufgabe 2:
Zeige

N
Fp = {U]ak,bk] :N eN,ag, b, € R, a < bk} C P(R)
k=1

ist ein Mengenring auf R. Es existiert genau ein Inhalt py auf Fi, so daf

p(la, b)) =b—a (1)
fir alle a,b € R mit a < b erfiillt ist. Fiir diesen dadurch eindeutig bestimmten Inhalt p; gilt:
e 11(B) € [0, 00] fiir jedes B € Fi.

e i1 ist ein Pramaf auf F;.



