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Aufgabe 20: (10 Punkte)

N 2
Zeige, dafl fiir jedes z € R die Reihe ( E 22) absolut konvergiert und die Funktion
n4z= 48
n=1 NeN
f:R - R
> =)
‘ 1) Z:: n?z2 +8
stetig ist.

Aufgabe 21: (10 Punkte)

Ein topologischer Raum (X, Ox) heifit wegzusammenhiingend, wenn es fiir alle z,y € X
eine stetige Abbildung v : [a, 5] — X (einen ,Weg“) mit y(a) = x und (8) = y gibt. Ei-
ne Menge Y C X heifit wegzusammenhéngend, wenn (Y, Oy) beziiglich der Relativtopologie
Oy :={Y NV :V € Ox} auf Y wegzusammenhéngend ist. Zeige:

a) Ist X ein wegzusammenhéngender topologischer Raum, so ist X auch zusammenhéngend.

b) Ist (X,]|| - ||) ein normierter R—Vektorraum, § # U C X offen und zusammenhiingend
(beziiglich der Normtopologie), so ist U wegzusammenhéngend.

Aufgabe 22: (10 Punkte)

Zeige,da f:R — R (mindestens) zwei reelle Nullstellen hat und bestimme
x |z| — cos(z?)

diese bis auf einen Fehler < ﬁ.

Aufgabe 23: (10 Punkte)

Es seien a,b € R\{0} und C mit der Standardtopologie versehen. Bestimme die Zusammen-
2 2

hangskomponenten von G := {z € C: RBT(Z) + % =1} E:={z€C: (Rea(zz)) + (Imb(j)) =1}

und C\G
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