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Übungsblatt 12 zu Analysis mehrerer Variablen
(Lehramt Gymnasium)

Aufgabe 42: (10 Punkte)
Es sei U := {(x, y) ∈ R2 : x > 0}. Zeige, daß

f : U → R3

(
x
y

)
7→


arctan(ln(1 + xy2))

xxy sin(1 + x2y)
xy2

x2 + y4


stetig partiell differenzierbar ist und bestimme in jedem Punkt

(
a
b

)
∈ U die Ableitung

f ′
(
a
b

)
.

Aufgabe 43: (10 Punkte) Zeige, daß

f :]0,∞[×R → R3(
x
y

)
7→

 1
x2 + ey

sin(x)− y3
x


in jedem Punkt von ]0,∞[×R differenzierbar ist und bestimme die Ableitung.

Aufgabe 44: (10 Punkte)
Es sei E := {[n, n+ 1[: n ∈ Z}. Bestimme die von E auf R erzeugte σ−Algebra.

Aufgabe 45: (10 Punkte)

Es sei E :=
{
{3k} : k ∈ N

}
. Zeige, daß

A :=

{⋃
l∈L
{3l} : L ⊆ N

}
∪

{
(N\3N) ∪

⋃
l∈L
{3l} : L ⊆ N

}
⊆ P(N)

die von E erzeugte σ−Algebra σ(E) auf N ist.
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