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Übungsblatt 10 zu Mathematik II (Naturwissenschaften)

Aufgabe 1: (10 Punkte)
Es seien (X, ‖ · ‖) und (Y, ||| · |||) normierte K−Vektorräume und f : X → Y und g : X → Y
seien stetig. Zeige, daß für alle λ, µ ∈ K dann auch die Funktion

λf + µg : X → Y
x 7→ λf(x) + µg(x)

stetig ist.

Aufgabe 2: (10 Punkte)
Wir betrachten R2 mit der Supremumsnorm ‖ · ‖∞ : R2 → [0,∞[

(x, y) 7→ max{|x|, |y|}
. Welche der Men-

gen

A := {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1}, B := {(x, y) ∈ R2 : x ≥ y},

C := {(x, y) ∈ R2 : max{|x− 1|, |y + 1|} < 1}

ist offen? Welche ist eine Umgebung von (1,−1)?

Aufgabe 3: (10 Bonuspunkte)
Zeige, daß die Funktion

f : R2 → R
(x, y) 7→ x2 + x+2

x2+y2+1

stetig ist.

Abgabe je Zweier-/Dreiergruppe eine Lösung bis Mittwoch 6.7.2022, 12.15 Uhr –
in der Vorlesung oder über Uni2work


