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Aufgabe 92: (10 Punkte)
Es sei U C R? offen, K C R? kompakt mit ) # K C U und U # RY. Konstruiere eine stetige
Funktion f : R? — [0, 00[ mit f(z) = 1 fiir alle * € K und f(x) = 0 fiir alle z € RN\U.

Aufgabe 93: (10 Punkte)
Es sei (X,0Ox) ein kompakter topologischer Raum, (Y, Oy) ein hausdorffscher topologischer
Raum und f : X — Y sei stetig und bijektiv. Zeige, dafl dann f ein Homdomorphismus ist.

Aufgabe 94: (10 Punkte) Es seien X und Y zwei homéomorphe topologische Raume — dies
bedeutet, dal ein Homdomorphismus f : X — Y existiert. Zeige:

a) Zu x € X sind X\{z} und Y\{f(x)} homéomorph.
b) X ist zusammenhingend genau dann wenn Y zusammenhéngend ist.
¢) R und R? sind nicht homéomorph.

Aufgabe 95: (10 Punkte)
Es sei ) # I C R ein Intervall.

a) Zeige:
Vi={(z,y) eI xI:x<y} (1)

ist eine zusammenhiingende Teilmenge von R2.
Anleitung: Fixiere z = (21, 22) € V und betrachte zu w = (wy,wz) € V die Abbildung

ap:[0,1] — R?
t = tz4+(1-tw
b) Essei f: I — R stetig. Zeige, dal
i) f ist injektiv
ii) f ist streng monoton
dquivalent sind.
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