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Aufgabe 1:
Für r > 0 sei γr : [0, 2π] → C

t 7→ reit
. Berechne das Integral

∫
γr

[
sin

(
1

z

)]n
dz

für beliebiges r > 0 und n ∈ N.

Aufgabe 2:
Es sei h : C\[−1, 1] → C

z 7→ z+1
z−1

. Zeige, daß h einen holomorphen Logarithmus besitzt.

Aufgabe 3:
Bestimme die Anzahl der Nullstellen von f : C → C

z 7→ ez + 3z5
in der offenen Einheitskreis-

scheibe E := {z ∈ C : |z| < 1}. Zeige weiterhin, daß alle diese Nullstellen einfach sind, genau
zwei dieser Nullstellen positiven Imaginärteil haben und eine dieser Nullstellen reell ist.


