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Analysis 11

TUTORIUM 4

1. Es sei D ein Dynkin-System auf einer Menge X. Zeigen Sie, dass fiir eine Menge
D € D das Mengensystem:

Dp={QeP(X)|QnNDeD}
wieder ein Dynkin-System ist.

2. Esseien R ein Ring iiber einer Menge X und p, ¥ Mafle auf der von R erzeugten
o-Algebra A mit den Eigenschaften:
(i) plr <v|g, (dh. p(R) <v(R) fir alle R € R)

(ii) v|r ist o-endlich.
Dann folgt auch p < v auf ganz A.

3. Es sei K C R™ kompakt und U C R" offen mit K C U. Zeigen Sie, dass ein
d > 0 existiert, so dass v + K :={z + k|k € K} C U gilt fiur alle x € R” mit
l|z]| < 9.

4. Erinnerung / Definition: Es sei X # () eine Menge. Ein Maf u auf einer
o-Algebra A C P(X) heiBt Wahrscheinlichkeitsmafs, falls p(X) = 1.

Es sei p ein Wahrscheinlichkeitsmafy auf B. Da (—oo,x) € B!, ist die Funktion
F, : R—1[0,1] : 2 +— p((—00,z)) wohldefiniert.

Zeigen Sie die folgenden Eigenschaften fiir F),:
(a) F), ist monoton wachsend,

(b) F,, ist linksseitig stetig,

(c) limy _oo F(x) = 0 und lim, o F,(z) = 1.



