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18. Sei H ein Hilbertraum, 7 eine dicht definierte, symmetrische, positive, abgeschlossene
Form in H. Sei A der zu 7 assoziierte selbstadjungierte Operator, T' = (e~*4),50. Fiir t > 0

definiere

D(m):=H,

T (u,v) == % (u—T(t)ul|v).

Zeige: Fir u € H ist (0,00) > t — 7(u) monoton fallend, und

D(r) = {u € H; 11_1)1017}(10 < oo} :

T(u,v) = 11_{% T (u, v).

19. Sei H ein Hilbertraum, 7 eine dicht definierte, symmetrische, positive, abgeschlossene

Form in H. Sei A der zu 7 assoziierte selbstadjungierte Operator. Fiir 5 > 0 definiere

D(15) = H,
75(u,v) == B (u— BR(B, —A)u|v).

Zeige: Fiir u € H ist (0,00) 5 8 — 75(u) monoton wachsend, und

D(r) = {u € H; ma T5(u) < oo} ,

T(u,v) = Bh_{go 75(u, v).

20. Sei H ein Hilbertraum, 7 eine dicht definierte, symmetrische, positive, abegschlossene

Form in H. Sei (u,,) in D(7), u,, — uin H,

¢ = liminf 7(u,) < oco.
n—oo

Zeige: u € D(u), 7(u) < c.



21. Seien «, § > 0. Definiere H in Ly(0, 1) durch
D(A) :={u e C'[0,1]; Au:= —u" € Ly(0,1), v/(0) = au(0), /(1) = —Bu(1)}.

Zeige, dass A selbstadjungiert und > 0 ist, und bestimme die zugehorige abgeschlossene sym-

metrische Form 7 in Ly (0, 1).

Hinweis: partielle Integration und Sobolev-Lemma. Eigenschaften von A iiber Eigenschaften

der Form ermitteln.



