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Aufgabe 25 (4 Punkte). Sei T ein intuitionistisches Baummodell. Zeigen sie, dass für alle
Formeln A und Variablenbelegenungen η in |T | gilt
(i) k ⊩ (¬A)[η] ⇔ ∀k′⪰k(k

′ ⊮ A[η]),
(ii) k ⊩ (¬¬A)[η] ⇔ ∀k′⪰k¬∀k′′⪰k′(k

′′ ⊮ A[η]).

Aufgabe 26 (4 Punkte). Beweisen sie
(i) ⊬ ⊥ → P ,
(ii)⊬i ¬(P → Q) → P .

Aufgabe 27 (4 Punkte). Seien Γ,∆ ⊆ F Mengen von Formeln. Wir definieren

Γ := {A ∈ Form |Γ ⊩ A},

wobei Γ ⊩ A ⇔ für alle Baummodelle T , Knoten k und Variablenbelegungen η

∀B∈Γ(T , k ⊩ B[η]) ⇒ T , k ⊩ A[η].

Zeigen sie
(i) Γ ⊆ Γ ,
(ii) Γ ⊆ ∆ ⇒ Γ ⊆ ∆,
(iii) Γ = Γ.
(iv) Zeigen oder widerlegen sie

Γ ∪∆ = Γ ∪∆.

Aufgabe 28 (4 Punkte). Angenommen ∆ ∪ {ϕ} ⊆ F mit ∆ ⊩ ϕ. Zeigen sie, dass eine
endliche Menge Γ ⊆ ∆ existiert mit Γ ⊩ ϕ.
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