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1. Aufgabe: Man bestimme
∫

β
sin z
z−i dz für den Weg β(t) := 2eit , t ∈ [0, 2π] .

2. Aufgabe: Man versuche die Funktionen f(z) = z
sin z und g(z) = ez−z−1

z2 in den Nullpunkt
hinein holomorph fortzusetzen.

3. Aufgabe: Man zeige mit dem Satz von Liouville die vermeintlich stärkere Aussage: Jede ganze
Funktion mit beschränktem Realteil ist konstant.

4. Aufgabe: Zeige für ganze Funktionen g, f mit |f(z)| ≤ |g(z)| für alle z ∈ C, dass f = λg gilt
für ein geeignetes λ ∈ C. Hinweis: Riemannscher Hebbarkeitssatz auf f

g anwenden.

5. Aufgabe: Bestimme das Maximum auf der abgeschlossenen Einheitskreisscheibe E = {z ∈
C : |z| ≤ 1} der Absolutbeträge von folgenden Funktionen:

(a) f(z) = z2 + z − 1

(b) g(z) = 1− zz

(c) h(z) = exp z2

Warum ist das Resultat für g kein Widerspruch zum Maximumprinzip?


