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Tutorium zur Vorlesung

”
Differential– und Integralrechnung II“

49. Man betrachte die Funktion

f : D → R, f(x, y) =

√
y

x2
− 1 + 4.

a) Man bestimme den maximalen Definitionsbereich D ⊆ R2 sowie den Wer-
tebereich von f .

b) Man begründe, warum in (−2, 4) ein globales Minimum vorliegt.

c) Man bestimme die Höhenlinie Nf (5) und skizziere diese.

50. (Staatsexamensaufgabe Frühjahr 2013). Man betrachte die Funktion

f : D → R, f(x, y) = (y − sinx) · (y − cosx) ,

mit
D =

{
(x, y) ∈ R2 | 0 ≤ x ≤ 2π und cosx ≤ y ≤ sinx

}
.

Man skizziere die Menge D und zeige, daß der Punkt
(
3
4
π, 0
)

ein globales Mini-
mum von f auf D ist.

51. (Staatsexamensaufgabe Frühjahr 2002). Man bestimme Minimum und Maximum
der Funktion

f : R2 → R, f(x, y) =
(
x2 + 10x y + y2

)
ex

2+y2 ,

auf der abgeschlossenen Einheitskreisscheibe.

52. (Staatsexamensaufgabe Frühjahr 1994). Man zeige

{
x3 + y3 | x, y ∈ [0,∞[ und x2 + y2 = 1

}
=

[
1√
2
, 1

]
.


