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Untervektorrdume. Ist U := {( zl ) | i + 25 = 0} ein Untervektorraum von K2
2
in den Fillen K = IR, €, Z,, Zs? Die Antworten sind zu begriinden!
(4 Punkte)

Vollstindige Induktion und Linearitét. Es seien V,W Vektorrdume und f : V —

W eine lineare Abbildung. Man beweise durch Vollsta,ndlge Induktion fiir alle natiirli-
chen Zahlen n > 1: .

Fir Vektoren vy,...,v, € V und Koeffizienten a4, ..., qa, € K gilt:

f(alvl +...F O‘nvn) - alf(vl) -+ anf(vn)

(3 Punkte)

Basis und lineare Abblldungen L. 'Es seien V, W Vektorrdume und fig: VoW
lineare Abbildungen. Ferner sei B := {vl, . vn} eine Basis von V. Man zeige:

Gilt f(v;) = g(v) fiiri=1,...,n,s0gilt f =g

(2 Punkte)
Basis und lineare Abbildungen II. Es seien V, W Vektorraume und f : V — W
eine lineare Abbildung. Ferner sei B := {v,,. ,Un} eine Basis von V. Man zeige:

(a) Ist f injektiv, so ist f(B) eine Basis von f(V).

(b) Ist f surjektiv, so kann'man aus f (B) eine Basis von W auswiihlen.

(4 Punkte)
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31. Lineare Abbildungen des IR®. Man beschreibe geometrisch die Abbildung

A:R® - IR
mit
V2 0 —3V2
A=1]1 0 1 0 .
V2 0 5V2

Hinweis: Man benutze Aufgabe 29.
(3 Punkte)
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