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Aufgabe 25
Man beweise fiir festes ¢ > 0 die asymptotische Beziehung
ET
1 — ~
(1 + e)a) = n(a) ~

insbesondere m(2z) — 7(z) ~ 7(x).

Aufgabe 26 Man zeige:
a) Fur alle m > 1 gilt

[ - ol)
5 log™t log™ x

b) Fiir alle m > 2 gilt

Tt &= (k=1 Todt
= +Z%+(m—1)!/ 4 Ch.
o logt logz 4= loghx o log™t

Dabei ist C,, eine (von x unabhingige) Konstante.

c) Es gibt kein 6 > 0 mit

Todt
LT _o@EY)
5 logt logx
Aufgabe 27
Die Liouvillesche Funktion A : Ny — Z ist wie folgt definiert: Sei n = p]fl coeph die
Primfaktorzerlegung von n € Ny und k := Z§=1 k;. Dann setzt man
A(n) = (=1)".

Fiir quadratfreies n gilt also A(n) = u(n) (dabei ist p die Mobius-Funktion).
Man beweise die Summenformel

Z A(d) = { 1, falls n eine Quadratzahl ist,

0 sonst,
dln
sowie
A _C25) ey > 1
; ns C(s)

b.w.



Aufgabe 28

Fiir x > 1 bezeichne v (x) die Anzahl aller natiirlichen Zahlen n < z, die eine gerade
Anzahl von Primfaktoren (mit Vielfachheit gerechnet) haben, d.h. fiir die A(n) = 1 gilt,
und veqq(x) die Anzahl aller natiirlichen Zahlen n < z mit A(n) = —1.

Man beweise: Falls
[Vev (%) = Voaa(x)| = O(2%)

mit einer reellen Konstanten o > 1/2, so hat die Zetafunktion ((s) keine Nullstellen mit
Re(s) > a.

Hinweis. Man stelle ((2s)/((s) als Mellin-Transformierte dar.




