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Aufgabe 13

Man beweise: Es gibt unendlich viele Primzahlen der Form p ≡ −1 mod 6,
(wie 5, 11, 17, 23, 29, 41, 47, . . .).

Aufgabe 14

Für die Teileranzahl-Funktion τ beweise man:

a) τ(n) ist genau dann ungerade, wenn n eine Quadratzahl ist.

b)
∏
d|n

d = nτ(n)/2.

Aufgabe 15

Sei f : N1 → G eine Funktion mit Werten in einer multiplikativ geschriebenen abelschen
Gruppe G (z.B. G = C∗) und F : N1 → G definiert durch

F (n) :=
∏
d|n

f(d).

Man beweise:

f(n) =
∏
d|n

F (d)µ(n/d).

Aufgabe 16

Sei Λ : N1 → R die Mangoldt-Funktion, d.h.

Λ(n) =

{
log p, falls n = pk eine Primzahlpotenz,
0 sonst.

Man beweise:

a)
∑
d|n

Λ(d) = log n.

b) Λ(n) = −
∑
d|n

µ(d) log d.
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