
MATHEMATISCHES INSTITUTDER UNIVERSIT�AT M�UNCHENProf. Dr. Otto Forster WS 2000/2001Elliptische Funktionen und Elliptische Kurven, �UbungenBlatt 8Aufgabe 29Sei E � P2(k) die elliptische Kurve mit der a�nen Gleichung Y 2 = X3 � 20X + 20�uber einem algebraisch abgeschlossenen K�orper k mit char(k) � 7 undF := (X � Y 2)jE 2 K(E):Man bestimme die Null- und Polstellen von F (einschlie�lich Vielfachheiten).Aufgabe 30Sei E � P2(k) die elliptische Kurve mit der a�nen GleichungY 2 = P3(X) := X(X � 1)(X � 2)�uber einem algebraisch abgeschlossenem K�orper k mit char(k) 6= 2; 3 undf := (X � tY 2)jE 2 K(E), wobei t 2 k eine Konstante ist. Man bestimme die Null-stellenordnung von f im Punkt (0; 0) 2 E in Abh�angigkeit von t.Aufgabe 31Es sei E die elliptische Kurve mit der a�nen Gleichung Y 2 = X3 +X + 1 �uber demalgebraischen Abschluss des K�orpers F5 undq1 := (0; 1); q2 := (2; 1); q3 := (4; 2) 2 F5 � F5 :Man zeige q1; q2; q3 2 E und bestimme zu dem Divisor D := q1 + q2 � q3 einen Punktp 2 E, so dass D linear �aquivalent zu p ist, d.h.D � p mod DivP (E):Aufgabe 32Sei k ein K�orper, A eine k-Algebra, und seien r1;r2 : A �! A zwei k-Derivationen.a) Man zeige, dass die Lieklammer[r1;r2] := r1 � r2 �r2 � r1eine k-Derivation ist.b) Im folgenden sei A = k[X] und es seien f; g Polynome aus A.F�ur die Derivationen r1 := f � ddX und r2 := g � ddX berechne man die Lieklammer[r1;r2].Abgabetermin: Montag, 18.12.2000, 9:10 Uhr, �Ubungskasten vor HS 138.


