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Aufgabe 29
Sei E C Py(k) die elliptische Kurve mit der affinen Gleichung Y? = X? — 20X + 20

tiber einem algebraisch abgeschlossenen Kérper k mit char(k) > 7 und
F:=(X-Y)|E < K(E).
Man bestimme die Null- und Polstellen von F' (einschliefilich Vielfachheiten).

Aufgabe 30
Sei £ C Py(k) die elliptische Kurve mit der affinen Gleichung

Y2 = Py(X) = X(X — 1)(X —2)

tiber einem algebraisch abgeschlossenem Korper k mit char(k) # 2,3 und
[ = (X —tY?)|E € K(E), wobei t € k eine Konstante ist. Man bestimme die Null-
stellenordnung von f im Punkt (0,0) € £ in Abhéngigkeit von t.

Aufgabe 31

Es sei F die elliptische Kurve mit der affinen Gleichung Y? = X? + X + 1 iiber dem
algebraischen Abschluss des Korpers Fs und

q1 ‘= (07 1)7 g2 = (27 1)7 g3 = (472) S IFE) X IFE)‘

Man zeige g1, g2, g3 € E und bestimme zu dem Divisor D := ¢; + ¢2 — g3 einen Punkt
p € F, so dass D linear dquivalent zu p ist, d.h.

D = p mod Divp(FE).

Aufgabe 32
Sei k ein Korper, A eine k-Algebra, und seien Vi,V : A — A zwei k-Derivationen.

a) Man zeige, dass die Lieklammer
[vl,VQ] = Vl O VQ - VQ O Vl
eine k-Derivation ist.

b) Im folgenden sei A = k[X] und es seien f, g Polynome aus A.

. . d
Fiir die Derivationen V; := f - iy und V, := g - e
[vh v?]

berechne man die Lieklammer
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