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Elliptische Funktionen und Elliptische Kurven, Ubungen

Blatt 1
Aufgabe 1
Es sei A C C ein Gitter und Rp :={a € C: aA C A}.
Man zeige:

a) Ry ist ein kommutativer Ring mit Einselement.
b) Fiir die Gruppe R} der Einheiten von Ry gilt: R} = {a € C: aA = A}.
¢c) RANR=12Z.

Aufgabe 2

Es seien zwei Gitter gegeben: Ay := Z+ iZ und Ay := Z + pZ, wobei p := ¢?™/3 die dritte
Einheitswurzel bezeichnet. Man berechne die Gruppe der Einheiten (siche Aufgabe 1)

Ry, ~und R} .

Aufgabe 3
Man betrachte die holomorphe Abbildung

P:C—C, zrsetm®

und zeige:

a) ® ist surjektiv und lokal biholomorph.

b) Fiir alle holomorphen Abbildungen f:C* — Cist F':= fo® : C — C eine holomorphe
Funktion mit der Periode 1.

¢) Umgekehrt 148t sich jede holomorphe Funktion F' : C — C mit Periode 1 zerlegen in
F= fo®, wobei f:C" — C holomorph ist.

Aufgabe 4

Man zeige: Jede holomorphe Funktion F' : C — C mit Periode 1 148t sich schreiben als

eine unendliche Reihe
o0

F(z) = Z cne%mz7 ¢, € C,

n=—0oo

die auf jedem kompakten Teil von C gleichm&fig konvergiert.

Hinweis: Man zerlege F in f o ® und wende eine Laurententwicklung an.

Abgabetermin: Mittwoch, 25.10.2000, 9.00 Uhr in den Ubungskasten vor HS 138.
Bei jeder Aufgabe kénnen bis zu 4 Punkte erreicht werden.
Ubungen: Mittwoch, 14 bis 16 Uhr, E 4.



