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Aufgabe 1. Sei

exp(x) =
N∑

n=0

xn

n!
+RN+1(x).

Man beweise, dass für |x| < 1 + 1
2N das Restglied RN+1(x) die folgende Abschätzung hat:

|RN+1(x)| ≤ 2
|x|N+1

(N + 1)!
.

Aufgabe 2. Sei P eine endliche Menge von Primzahlen und N (P) die Menge aller natürlichen
Zahlen, in deren Primfaktorzerlegung höchstens Primzahlen aus P vorkommen. Man beweise, dass

∑
n∈N (P)

1

n
=

∏
p∈P

(
1− 1

p

)−1

.

Stelle also fest, dass
∑

n∈N (P)
1
n eine konvergente Reihe ist.

Hinweis. Benutze die geometrishe Reihe Entwicklung von (1− 1/p)−1.

Aufgabe 3. Zeige, dass die Funktion exp : R → R stetig ist.

Hinweis. Benutze die Restglied Abschätzung aus Aufgabe 1.

Aufgabe 4. Man untersuche die folgenden Reihen auf Konvergenz.
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,

iii)
(∑n
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,

iv)
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n∈N

.
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