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Aufgabe 1
Berechnen Sie das Integral
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Hinweis: Verwenden Sie die Cauchy-Integralformel der zweiten Ableitung.

Aufgabe 2

Die Potenzreihendarstellungen des Sinus, Kosinus und der Exponentialfunktion sind auch
in C gegeben durch

2k+1

sin (z Z 2k:+ ), COS(Z):Z(_l)k(;k)! :
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(a) Berechnen Sie die Konvergenzradien dieser Reihen.
(b) Berechnen Sie die Ableitungen der durch die Reihen definierten Funktionen.
(c) Zeigen Sie mit Hilfe des Identitdtssatzes, dass
sin(z) + cos*(z) =1Vz € C
gilt.
(d) Fiir welche z € R konvergiert die folgende Reihe?
fR—=>R

f(o) = Z sin(n

n2

)




(e) Fiir welche z € C konvergiert die folgende Reihe?

f:C—=C
f(2) = isin(n%)

Aufgabe 3

Sei f : B1(0) — C holomorph mit |f(2)| < 1 fiir alle z € B;1(0). Zeigen Sie: |f/(0)| < 1.

Aufgabe 4

Zeigen Sie mithilfe des Identitétssatzes, dass die auf C definierte Funktion sin(|z|) nicht
holomorph ist.
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