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Algebraische Zahlentheorie
Ubungsblatt 6

Aufgabe 1
Zeigen Sie, dass die Gleichung x> = 2 in Z; eine Losung hat.

Aufgabe 2

Zeigen Sie: Die Folge 1, 1, -,

10/ 1077 7057 - - - konvergiert fur keine Primzahl p in Qp.

Aufgabe 3

Sei K/Q ein Zahlkorper und « € K*. Sei P die Menge der Primideale # 0 von Og und
Peo = {p1,.-.,0r,01,...,05} die Menge der reellen Einbettungen und “der Hilfte der kom-
plexen Einbettungen”. Fiir eine reelle Einbettung p definieren wir |a|, := |o(a)|Rr, wobei | |r
den gewohnlichen Betrag auf R bezeichnet. Fiir eine komplexe Einbettung o definieren wir
||y == |o(a)|2, wobei | |¢ den gewdhnlichen Betrag auf C bezeichnet. Man zeige:
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PGPUPOO

Aufgabe 4
Seia = (an)y_y €Um Z/p"Z und m € Z>;.

a) Zeige: p"a = p" (an)5_1 = (..., p"ay mod pP*2,p™a; mod p"*1,0,...,0).

b) Zeige: lim Z./p"Z ist nullteilerfrei.



