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Aufgabe 1
Sei k ein algebraischer Zahlkörper und Jk die Gruppe der Idele.
Zeigen Sie, dass die Untergruppe der Hauptidele eine diskrete Untergruppe von Jk ist.

Aufgabe 2
Sei k ein algebraischer Zahlkörper. Für eine endliche Stellenmenge S von k sei

JS
k := ∏

v∈S
k×v ×∏

v 6∈S
Uv.

Die S-Idelklassengruppe ist definiert durch CS
k := JS

k k×/k×.

Zeigen Sie, dass es eine endliche Stellenmenge S gibt, so dass Jk = JS
k k×,i.e, für jede solche

Menge S gilt: Ck = CS
k .

Hinweis: Endlichkeit der Klassenzahl.

Aufgabe 3
Sei k ein algebraischer Zahlkörper und K = k(1) der Hilbertsche Klassenkörper. Es bezeich-
ne Uk die Gruppe der Einheitsidele. Zeigen Sie:

a) Jk/k×Uk ' clk.

b) Bestimmen Sie den Kern der Artinabbildung ( , K/k) : Jk −→ Gal(K/k).
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